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eb ی‎ LA AFP 
| (INVERSE TRIGONOMETRIC FUNCTIONS) 
طور پر خودد کھائی دینے والی‎ ¿EDS ጀው ریاضی‎ # 
ችን ም اقراہ و کي‎ 


2.1 اوارف 


يه وجرد مز i J Se tng‏ کیک اوراوا نٹ9 Le (onto)‏ پا ہے تفاعلات 
Rut‏ یس بل پر با utut Uf Ud A‏ لیے م ان کے 
موس کے بارے میں با ዖፌ.‏ میس SUE oh‏ 
Lee በ7 ተሪ‏ .کیک اوراولن ومیس ہیں Se I‏ اور وع یں 
IE uns‏ ہیں اس باب ATAR‏ 
کے علاثوں اوروسح تکی UP‏ کے ہار ute‏ مطالع کر ې گے جوان ول X‏ 
و ےک ین دل یکرت ہیں اوران وار UAE‏ کے 
sd. DE us‏ 

موس OLI‏ تا ت احا iut Caci)‏ اہم رول اداکھرتے ہیں ټیس کے لیے وہ بہت ME‏ 
My Ets AS (Integrals)‏ 
۰2 اد یلصور 

گیا رو می جاعت یسن KIL‏ تک ዲያራ Lab‏ بے سے ما نک اگیاے۔ 

486: R S ] 1, IEE) نل‎ 





دس اس اج 
دب Ant,‏ 
(476-550A.D.)‏ 
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Me 3 

cos: R  [- 1, 1] ie کون شن‎ 

ax R - {xix = Qn D) 7 ne] > R n a. 

Cot: Ra ውች Z) >R ie. ll 

Sec: ፪-- [-:2= Cro -2]-›፪--(-.11,6./”. wk 

cosec: R= ix: = Qn, € Zi o ፪--(1.-1,1)16.ሀ/7 ሬጩሃ 

م نے پاب 1 FR‏ بڑھا HL KA AL‏ ر = ری کی Fut‏ باي SG‏ 
ox‏ ۷ :ې کیا نکر gedey e f(x) »nxeXulgcgQ)ox SE‏ کاعلاقر f-‏ وسعت 
اور چ کی وسعت tel y See Ie f=‏ اور f‏ ظاہرکیاجا نا ے۔ اس کے علاد چو A‏ 
ali EV ITAM‏ 

CF 'of)o- f D= ')( = × 

(fof (N= f(f (= (2۲ 

- [bl] ጅን ይን سیٹ ے او‎ uel ام تی‎ le (PAA کیک‎ 

"y S. E PETIT‏ یی ten ot‏ ےج سکی e‏ [1,1-] ے۔ 


el کے ر‎ | 2 | 1, ይያ ራሬ 


2 2 2 
PUT HS al سم شش اج‎ 
OP Ser ے» ج بک دوصرے و نے‎ M ይ Mle =| du ti du 
K^ لی ہیں‎ ሥራ IEA sin” Pe O alm sin” 


መሩ! LI] 3b‏ کې 
2 2 


T‏ ري x‏ کے لت 
„ur sin ^ : ]-[, EIE‏ 
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44 یی‎ 
دور الفاظ‎ sin(sin x) وير‎ - «x73 -]zxxl ےکا‎ ٢ PILIS 


-siny=x ኤፖ y=sin™ x po. 


EU 


Pu FW Pure uA o‏ ہے جب )£0 بد ہے۔اس ے 
PA I sin“‏ سے بد اور JA eben y‏ 
کےگراف پر ایک uL GL JA CONAN‏ -مطاان نتطہ بن جانا e‏ اس طرح 

= መን Ko پر خش‎ TE y اور‎ x GUL y=sing ران‎ y دل‎ x 





بت 
y=sin x ۳‏ 


: = گل رد (ii)‏ 
5 


Y’ ን 
y=sinxandy=sin'x (iii) 21 
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45 وسال نفاعلات 
oU በ8)#01)4(10 LL y=sin'x‏ £ گے AHÍ y=sin' x -ut‏ 
OE‏ گی ال مت -e EU (principal value branch)‏ 
PEK ፆር EWS. Gi)‏ لراف Gb‏ کیا جا سلتا Je‏ 
رق انکاس LESA y=sin x ¿LL y=sinx seated ፡= ቃር‏ 
AIC Arie Ce‏ د (ICI -e‏ 
LEA‏ نکی e IAS‏ کا علق br Bel BU‏ سب اوروسعت ILI]‏ سیٹ سے 
ኢያ 10, rote HAAN‏ بنوش »تب LPL ]-1.1[ ይጫ‏ کیک اوراو کو( ) بو 
ANA INS Moe t‏ ہے۔ Foie‏ ہے۔ ፌሥ‏ 
رمعت ol‏ ہے_ اس JRA Ind‏ مو کوان میں ÁS LINES‏ 
Bebe FE cos UU IU RAS cos! VJL JE‏ 
nate 1,1]‏ وققہ 1,271[ ,010,71 psc‏ 
ایک CE SNE cos" IL‏ حاصل Serben e dn‏ 
بصعت [0,7] سے cos!‏ ال تمع شا Ari‏ 
cos [-1,1]->[0,፳]‏ 
ISE y=sin x SLY y = cos x‏ مناج uU‏ 
مر اور بث ومباح کیا گیا ے۔ y = cosx‏ اور y - cos" x‏ گرا ዌይ‏ 2 
ፌ“0.#0)‏ گے ہیں - 
لر کر › cos‏ اور E US REL sec x‏ 





zi 
y=cos x 


نر و በ0ዕሥ‏ 2.2 


2.2 በበርም 
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46 Tuy 


e. ሬፓ 6 x:xeR 1 ከ. گا‎ 60566 « cosee x =—— کول‎ 
y= 60866 x Sa مطلب‎ KU ے۔‎ R- El, A 6:0 1] 


مام س قر بې AIC -]«y»1‏ رتا ے اور جو 7 a ML‏ کے لیے میا نک کیا ہا UP‏ اکر set‏ 
ALP - CL ee ro DL oi CUP‏ 
SPS cose tebe Sum‏ کی قور 28 942 = yz E : zl- {0}, E: i-‏ 
تک کے لبرو دا زور" ے اورا سکی er‏ اعداد (1,1-) - ۸ کاسیٹ ہے۔ اس طرح ' ር086ር‏ 
کو یک شن کی R-(-1) 2ሠ (ue Uv oec‏ اور سعت ول تھی وق 


3 
SO Lm |S, za‏ وا | = ያታ‏ ہے۔ ا رع جمارے پاس ال 
UI‏ 


-1 70 XL 
cosec :R-(-1,1) >| —,— |- (0! 
و‎ 


Y -ut ییں دکھاۓ گے‎ S L y = cosec !  ጋ# y = cosec x 


27 








-1 
y=cosec x y = cosec x 


2.3 iy 2.3 in 


ጄ . ] 
اور سعت‎ ፎ.8--1:::=(28+1)፲ ae Z} ጋ ፪ y= sec x «sec x= 
i 2 COS X 


ماقم ی Jud‏ 
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UEFA 215 
اور‎ xo LOS Egress سات لی‎ Lt Peps My جاور‎ ም" اس‎ 
ہے تب زیر اصول سے‎ y-g() 
dy _ dy dx سر‎ 


| — #0 
dx dt dt dt 


LAU!‏ کا انداز وکیا ES VAYAS‏ ہوے 
تم ذیل مثالوں UL AK‏ 
ال ایک دا HE BE. oe e ALL EOE C JEBEL‏ 
s PI (ፖ‏ کے ساوک e‏ = ۸ ای لے رق کش تبد بی نصف قطر: کی مناسبت سے 
PF rer E (nr?) = amr‏ 7- ہے ۔اس UP‏ ار هک رقم 107 
Becht inf 10+0 / e‏ 
مال I OS™ ۱0 uri AAA‏ 
ل ی رت یر کات بر اې- 
vee bt e ENS‏ جار Vax ¡A‏ اور ×6 txl  ٩<‏ کا 


eye 


(in) E =9em' Is اسا‎ 
: dV 0 
(EI E = کے‎ a Qu اس لے‎ 
NO end ax 
dt 
dx 3 
(1).... p = l 
d dx 
(ei) x des — (6x X) اب‎ 
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216 ሆነ 


(LIJ a» 1253) 


X X 


x = 10cm, 5-36 cm/s yla 


e LAA o en میس‎ ሂጂ مال 3 ایک ری نام‎ 


اجب دام رکا لصف 10 fl I‏ ور تر PET‏ 
y ላ 6 ۰‏ ہر 6 6 


54 ایک دا هک رق ۸ کا ضف قط رر ےو گیا ے۔ = oO Sadek le A‏ وک کے 


<0 ሁ 
dr 


2 dA d 2 0 : dr 
ዘ መያ) — = — (rr y= ሙ፦(ቪሺፖ )-— = 2ar— 
(a dré) a 2 ርመራ Oa dt 


b bo LÀ dr 
MEAT ቶባ 


dA iow که‎ 
= 27010()4( 807 ፊ ደምን اس لے جب10-‎ 


L/S 80 nial SCAN‏ با در e‏ 10= تی مر 
Y PA oo L a d di‏ 
tray le od‏ تی ole enn‏ ے y‏ رکٹ ر پا ے ج بک × یڈ در ہاسے۔ 





LJ‏ لک sd‏ م ف من فک شر ade‏ سے اور چ وڈ ای OPO‏ بژ هری سے ۔ جب 


- ፊይ تیل‎ lauta e el fee ዶሃ.) 
-e کے ات مما ے پاک‎ che Gory Siig ے اور‎ Ged SEL? 
‹፦ዕ گے‎ 3 ሠ wre 
MI Lie sole) 
P =2 (x+y) 


BK GF —- (S. ወ‏ مت 


Y j ae od y 
۱ 3 تحت‎ መ መቻ 
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d$‏ همه 


wie سل‎ 7 


LA AJ © 


A=x.y 
dA dx dy 
A a ተጀሂ- | 
d d ሩህ 


=- 3 )6(+ 102) Ce A y= 61 HG x >10.፲ጄ ) 
مدش‎ GES -2 
-e yey ANP Lig tx LE شال 5 مت )هر یل ء ایک‎ 
C(x)=0.005x° —0.02x^ +30x+5000 
ESMAS lla o O ہو جہاں‎ aille ج بت‎ e ui Ur 
BHU تم تکشر‎ 197906 


g‏ ماب بالات 
(MO)= 7 = 0.005(3x?)-0.02(2x)+30 (.ፆሄ‏ تت 
a 4‏ 


x=3,MC=0.015(3°)-0.043)+30 ይ 

اس bbe‏ 4 0.02 روب (Ne‏ 
abus Se ۹6 Je‏ و usu ouf SE‏ یس حاصل بو R(x) = 3x7 +36x+5 me‏ 
if Va‏ ہے عا شیا یآ نی معلوم eU x5. E‏ لت ہا رامطلب لآ مد ی کال دای 
لی کے ہہوتےساما نکی تدادکی bet‏ 
d Y‏ ےجس Law Gayl‏ ات ماد abe‏ 


اش يل و و Mi‏ 
" 07 
چ بل 6= 36+)6 6 MR=‏ 1255 


اس لیے ባሃ በኪም‏ روے 
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-1 


ری .218 
6.107 


ایدارہ رکا nz EU Sissel?‏ معلاو م کے ج بک 


(a)‏ 3 - تلم AQ)‏ - ی میٹر 


መጨ 


~3 


~4 


~6 


-7 


~8 


~9 


~10 


-11 


ای لبکا e poze AEK E‏ کی رق کس ore Ü‏ سے جب کہ ایک 
کار کل A db‏ ے؟ 

e ote اے۔معلوم امک رفآ‎ ore میرن رک‎ A 
ے۔‎ KS 1 ج بر ضف قطر0‎ 

Schere art bole boxe TH SKE By ا کټار ہ3 کی‎ EAN 
A کتار و10 ی‎ 

ተ EMAL‏ یل all ጄዳ Ut‏ دای انراز س 5 SE GE‏ رفار ےآ utu‏ اس 
لهج ردان یل رکا نص ف قط ote WK ie KS S‏ ے؟ 

የሬ نکی رح معلوم‎ nF کے اعاط‎ he Lore یی کی شرم‎ BES 0.7 مکارت‎ AL 

cde ای وای په‎ tle dae ዓም ای‎ 
3 Ud بی معو کے )اط اور‎ LU 6و پر‎ A RARI ے ج‎ unt 
diine bL مو سنا‎ SFL 900 Be کل میں ر‎ Ar 
15m لصف‎ f ac her PAM U^ EP C Ae ub 

e tout e DE‏ اس کے مک ضف قط ያ‏ با نکی شر 
معلوم Sa‏ وا061 1 ې- 

EBS re Md E یکا‎ e e Ae ےایک دلوا کے‎ ISOLE 
فا کے پر ہیں؟‎ IA 4 لورت‎ se نت ری جب یی کے‎ Sy ELA رح ين‎ AS 

اکا ی 2 Pyle bob e Let FL 6 y=‏ بر نش 


lr 8 
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~13 


5ے 


~16 


Lr 


-18 


& همه 


UIE صن‎ 

یک A I epore UE AGE‏ شر سے بژ هر باس جب 
AR VB‏ ے؟ 
ایک Ra‏ ہی شک uut UP‏ ےکا A Cute : )2 + 1( BP‏ کی تید Ze xod‏ 
-ሥ‏ 
اک پاپ ےر یت 12 Y AA‏ مور یت ز من پ ALi‏ وکل ا 
طرںح مناد تتا es‏ کے اا ی IE‏ بیت SYS L‏ 
te ዶጅ A ዳሬ PT ER‏ 
E + ህና K‏ کے + لون کی ba‏ ے۔ ج کد e‏ 

C(x) = 0.007x^—0.003x^-15x--4000 
Ep ایض فک‎ 7 
ے۔‎ SUA سل سل شده لی بیس‎ Ao ایک نے‎ 

R(x)=13x° +26x+15 
-_x= Seep bbe 
سوال 17اور 18 می سج اواب گے۔‎ 
3 AUT کک‎ ESA, XU ہو ےر‎ EPS s UC ایک دام هکا‎ 
117 (D) Sr (C) 127 (B) 107 (A) 
اس ط رح د یی ے۔‎ AU gue Moke es fel ایک‎ 

bb‏ ج بک 15- سب 


126 (D) 90 (C) 96 (B) 116 (A) 


eZ nz Mo 46.3‏ 
کین میں معلومکر نے کے ፌኤ gpl‏ میں ተሩ Lore wil‏ يا کي ہور پا 


oe 
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220 ሆነ 
یس‎ 6.1 E فیک کال‎ e V be fe =, € ۸ جک‎ & f, p تال‎ 
Bear 
DADA مبراےدا‎ LISA ely 





በገና 
1 1 

| 

| 
9 9 


ve wee‏ طرف ب حت 4 (aves‏ دام کی طرف بو هت 
bbe dy nf Gur‏ ے۔ ضز گرا فک » -e deo xdg‏ 


ile‏ مبداء سے دا یں طرف ALSTER E uif a). UI‏ بل سے 
de b‏ ہیں مرا فک او تھا لگا جار بڑ ری -e exu e A ¿LESA nu e‏ 
ا ቨርዴ‏ مرا سے با IU‏ ف ےاور ba pis SUAS Ex ኦፊ መር /ሂረ‏ سے اط نے 
NES‏ رک ریپ يت Pe toy‏ اعداد0 > PEJUS fil Lx‏ 
dpud DU‏ 2 پ ایک تال کے لیے جو یک وققہ ېبژ مه بات ر پا 
ارف er IAS Sn INE‏ 
fu) <del ctrl ዐ‏ نام 1> ید ,× LE‏ 
I (ii)‏ رکم ہور بے اکر UT xx‏ سے )5(/ < )(/ ር” eae TE el pu‏ سے ار 
ጅሓ LICU 2 e [60-C‏ 
ee el (e F(x) 2 fœ) Zur ን መመ I (iii)‏ سک سر 
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X2 Seppe Č I (iv)‏ > ښے X; el “ሥ => fo)» fe‏ و ول 
IU‏ که زر Ei‏ ے A‏ 
اب ہم جیا نکر یی کے pe oti ISS‏ 


Y 


X ጂ 
Xx X مھ‎ X 0 


۱ 2 
| ሠ ain PN the ሆዜ irre 
62 
کہا جانا ےک به‎ a Ut Scy للم‎ fob ان لتق‎ 2 ሬያ ያጩ 
Jute bebe ber If te JU x UtU Lb BA, x, e Lh 
اشن کے سمس‎ ሪሽ 18979 
-e ot RE ےد‎ fo) - Veg E 2 157 مال‎ 


6 ፥ 


X gu‏ اور X5‏ یس دواعراد بس ب 


ጋ € x, => Tx «1x, > Tx -3«1x, -3 > f ()€ 0) 
do Č pR ےک‎ Bye HALAS 
od ss kuip جار‎ P d መሸ uz nm uu 
„by پاپ ڈ5 مل‎ REUS 
سب‎ Ira by ኦረ سل او رل وځ‎ ab بر‎ EN ^ 
LExcandres )9 < 0 e به‎ ab] f. (a) 
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ds e a ener <0/%--ጨዲዶጪ/ ©) 
dx e (a "سب ايل(‎ = ALEA fJ=[a,b] (6) 
x وه‎ St x ox, ela, b] Eva 
Sta gr iM اور دا کے درمیان‎ × Lets Er 
faH 65) 7 f C) (5) 
Celer (o) > ሠ eee) fs) Fa) >0 ጅ 
fœ) f) (e 


| ارب ہمارے يا ے۔ 
ራራ XX» € [a,b] eU 31 < 23 => f(x) > f(x»)‏ 


اس [አ]‏ سب ایک nn‏ ے؟ 
حص (ا) O‏ ھن وانے ML MAE‏ 
ار 
(i)‏ یہاں ای ک ٹیم bre A y‏ رو اس« کی کل وه شش سل 1<0 بم بت ہوا Ki‏ 
چا یط رع ار« IMA O d^ AS‏ 


We es ال‎ 
f(x) =x°-3x? + 4«, x eR 
ار اے۔‎ Re 
SELLS 
f (x) =3x°-6x + 4 
=3(x? -2x + 1) + 1 
ÉRD C -3(-1) +1 > 0 


اس GRAS dd.‏ سے بڑبور اے۔ 
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JA 223 
UL foe بد‎ SR e 9 Jë 
کٹ ر جس‎ (a) 
»مر باے(2۳,«)م  اور‎ (ከ) 
)0,2( اور ی کٹ ر باس‎ ጎጂ (c) 
f(x)=- sin Se کر‎ ያ کل‎ 
(0, ہے(‎ lust لیے کم‎ rur -0 ې‎ rin X >0 Lx ፎ (0, bin Ll (a) 
(n. Ebo [E ے 0< )اورا‎ he shesin x < O Lx ea) را‎ ዳሯ በ) 
NE مور پاے(27‎ ole رل هر‎ (oia) صا فور باو پر‎ (c) 
e—f(x)-x2-4x + 62 A Wap tre En ال10‎ 
Er (b) - 112% (a) 


کل ماب بالات 





ሙር) Z +00 


634 


f(x) =x"-4x +6 

f'@) =2x -4 i 

اس (x) = od.‏ دییات 2= × is? x 2 LIZ‏ وقفول میں ሠ‏ ےشن کے نام ء(2 oo,‏ )اور 
Ef (a) =23-- 4 0) vo, 2)2፡(6. ቴሎ ንፌ፡(2.)‏ 

ال وف رک »ود ee‏ یوق )00 میس > -eors Lyle‏ 
شال 11 LPE‏ جک د اک سے“ 0 + (ajo f(x)=4x3- 657 —72x‏ ریات 
PN (b)‏ 
کل سس بالات 


fœ) =4x° — 6x? -72x + 30 
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f(x) ات‎ 2 — 12x - 72 





—oo -3 -2 +00 2126) 
-12( - 3) œ+ 2) 
کے‎ Pept tua Ze xL 3 ×اور‎  -دطاقلج‎ 2,32 bo ou 
(3, ,مه ار(‎ = 2), C 2, 39 نام وب‎ 
EEE ے‎ Fro teca) o Ut UP Gs) 00-2) 
ple نټب هر‎ E ERLI ol a: (— 2, 3) ger تیا جب‎ (3, 0)431(-00,-2) 


نه یح باب 
Qr JOE) >‏ 


f (2350 (755,2)‏ 2« باب 


6 


b loza f x)= sin ED les کش وک وک‎ PE pe ره وق‎ 12 Jé 








0 T 21 | 
راخ‎ bee گل‎ 
és کل‎ 
f(x) =sin 3x 
f (x) =3cos 3x ١ 
کامطلب‎ × 0 E — بیس د یبا سے‎ td cos 35 = 0ፎ›-57 /'ር = 0d. اس‎ 


مر سے سو پو او 2 سے H-‏ سرو ا 0 ao ፡| ui Sá‏ 


[EE 
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UEFA 5 
تام‎ f(D) > 0 اور‎ ٥> > کوک < 0537 چم‎ L ex) de f'(x)»0 اب‎ 
عو ہے‎ > ve fd ×) 3 


6 
en | اور‎ ሠ OZ اس لیو‎ 
بڑھدرپا چ اور‎ 0 Bleed اس‎ edu rt 
7 ۳ 
22 مور‎ ut ES 


NS E 13 Je 
f(x) = siny cosx, ک0‎ x > 2n 


alte lor 





IT 27 

y‏ ہا رے بالات 
f(x) =sinx + cosx,‏ 
fx) =cosx - sin x l‏ 


ቆቀ 


¥ = böe 0 > > 7 = ሩ- o SResin x = cosxe- E» / (x) =0 اب‎ 


m 5n 
44% 
5 7 سص- د د‎ 
اور‎ EL lo) urere Pu El کو تن غ رش رک وقفوں میں‎ o, 2፡] ند وققہ‎ E اور‎ 
. د‎ 
reo. با‎ ES 2n A ۶۰ <0 f fag, 


-e exu (E m AL 2 | ام وں‎ 
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آپ 


- 


~4 


~5 


~6 


226 ሆነ 


T IT| Z ۳ 
2 سای‎ 


# 5 
-ፍ--“ራዲዶ Z ar 


44 


0< ہے 


و 
TU‏ 
Lun f 7‏ 


6 6 





6.22” 
ho ERS ( -3x* Ue v Ro Ee ሠ 
orte fore” ere 
Ef) = lr 
DA EN eb (b)U- 67] liz (a) 
ee le ets Ut. n) (c) 
سے‎ f(x) = 2x^ - 3x e ےک و‎ tU 


(b) loz (a)‏ کٹ در اے۔ 

f()92 3x? 3681 e V "noa". LE 27‏ سے 
lt (b) loz (a)‏ 

E‏ ۲ب ہیں ۔ 
(a)‏ 5 - بر2 + 6x -2x? (b) x^‏ - 10 


6-9-۶ (d -2x - 9 - 12x +1 (c) 
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-7 


~8 


~9 


~10 


-11 


12 


~13 


~14 


«15 


-16 


eT 


-18 


~19 


& همه 


Que صن‎ 
(x+1)3 (1-3) (e) 
-ሩ-/ “ው می د‎ Wee ai cog ex) - fe وم‎ 
a ایک‎ y = کی وور موم یجس کے لیے ((2 - مدا‎ s 
ef Antex بس ایک‎ ož] Éo.Y— C TUM 0 BIER" 
dt GK, so ابیت لوکار ی‎ 
- )وبڈ هر با او ره گت ر باب‎ 1,1)- /ር)=2”-2+ Le VL ات لا‎ 
رکم ہورے ہیں؟‎ 062] ያ ths 
tanx (D) ته‎ (C) <cos2x (B) cosx (A) 
ربا ج؟‎ C f(x) =x! + sinx Ve RE, ሠ Wt 
ان میس ول یښ‎ (0) (03) (C) ES (B) (0,1) (A) 
Se pot DISE Hr e o fU La 
Ge fo) = ×+ E NBA Ze RENE 
-e ekle 


n n y N 
ds 5: بات شا ےر ہا ےاور‎ Ve f(x) = log sinx SR fe یت‎ 


6 6 2 7 


T T ۳ ate 
رم ور پا اور :5 بات‎ (0.7) <f(x)= log cor RE اب‎ 
-e eh UR f(x) =x -3x^ + 3x-100 e Sap su 
ہے رد بات‎ yar بل و‎ ans 


)0, 2( )1(( (2,0) (C) )-2,0( (B) (— ,مه‎ 00) (A) 
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V 4۹‏ اورنارل 
FE‏ بس متفر ق کا استمال تی کے ایک د کے بو E‏ اور نال Sis‏ ماوات محلو مر نے کے لیے 
Ly?‏ 
fue ENANA EINER‏ سے 
PEUT‏ 
y — Yo = m(x — Xp)‏ 


£09») رسای لفط‎ = fex. سکا لپ‎ ፈርጁ ፈደ. 


Suv o^ اس‎ 2 Efe V ال سے دیا‎ 


(20-30) 
ار دیاس‎ (Xo. Yo) ¿Ly =f UT 


y — yo SKI - x0) 











—] 7 . ገታ 1 
ت»‎ f' (x) لباب‎ b (Xo. Yo) ሠፈራ ነ HF هنار عماس مود ے۔ نار لکا سلوپ‎ LL سات‎ 


Ly Ae 0‏ :و LIU‏ ے۔ 


7 — ول(‎ (x — Xp) 


"ELM 
f (xo) 
)(- yo) f (X9) + (x 20) =0 (ም 


wwe L 7‏ ہے د ۰ 4 
AL axis y ae dE‏ شت مت میں 0 کا زاو ہے Ch‏ سے ہب = == 





ما لک لوپ =0 tan‏ 


(MLE 
(,/ )x-axisbBU We لے0 = 0 "سک مطلب‎ UUsletan 0= سے پ0‎ ኤታ vw (i) 
ÚS Y الا‎ ረ (os Yo) Bb سکی‎ V ےا کلاس میں‎ PE 
PL ور حور‎ Gre ረ »په ج ۵0 سک مطلب ماس خط × حور‎ 0 + s AV 00 
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UL ےو یی‎ =) 689 yo) صاوات‎ fr utu Un 
-ፎሥሂ፡ = 2ሠሪ کے‎ y=x-x ما کا سلوپ کی‎ 14 Jé 
کل ما یک لوپ 2< یرد اگیاے۔‎ 
Ap =3 -1| =11 
HI RIA AN 


A undue au کل‎ 








— 48 تد ه1 په 
سلوپ دیا و : 
2 2 

A3 3 cU 
4x — 3 =9 ۱ 
55 ۱ 

de y =/43)-3-1=2 = 3d Uli y 2 4۴-3 -1 اب‎ 

ODIN اس‎ 


. & „2 E په رڅ‎ 4 
UU ሠሪ V+ Frae n PEE 16 Jé 


N ፌዴረር.) د ئے لہ‎ F 


dy 2 
dx (x-3) 


یکن سلوپ ددیا ہوگا۔اس J‏ 
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کا 2 


(x - 3( 
عم‎ 3 ۰ 2] 


)و 


1-3 < + [ 


a t—‏ و 


x =2,4‏ 
اب2 = 2 = ر دا ے اس UP‏ سلوپ 2 SP‏ میں دیے L ar‏ اور تقاط (2,2) اور 
e (4.-2)‏ رر سای yr‏ ری سے ہبہ سے 
y —2 52(x — 2)‏ 
y-2: Q2 =0 \‏ 
sl‏ ما )4.2( سے :و رک y-C2)-LG-4)e- Iste Gy‏ 


y-2x+10=0b 


ca 17 Je‏ | اس + بعلم کے (iD IPL ax Qu VOR‏ در ور توا زیاس 


MoE ren: ቼሪ‏ ہوتا سے 


x 2ydy 
eh سم کات‎ 
2. 29 ax 
dx 4 y E 


L —25 X L 
=ፍ-2 = Ae, Ay 0 اب ما کو کے توا زی ے ارما کا سلوپ نے جود تا سے‎ (i) 


y=+ 5.” x ር + | dd x O 
)0,- 5 اور(‎ )0,5( SIL مور‎ U ال‌طرر»وه تقاط‎ 

d. ly = 0.ጅ 0. جو وی‎ e ህ/ምሬ نال کا سلوپ 0 ےو عماس خط در گور‎ A (ii) 
UIP LF TK e MERC .هاس‎ = + 2e ee Ly = 0٤ے‎ 5 + 2 =] 


(2,0) او (2,0-)ے- 
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ፓ-7 ۲‏ 
شال 8م کی E = (x — 2)(x --3) Feil‏ علوم یي جہاں ہے ×- و رکوک نے 
TARA‏ ره‌ال یک ساوات ج بک 0 = os = [ey‏ اس Lb x d‏ 
MUY le Er.)‏ 


dy _1-y(Qx-5) 
(Sut) de (x—2)(x—3) 


E) RI 
(7,0) 


هپ و 


ጩ (5)(4) 20 
۱ | 
یک مساوات نقط(7,0) ہر ے۔‎ Va m AD Y 


| 
20 - +7 < 0 y-02-—(x-7 
; Í TA 


py DLE us, 52 FF مال 19 اورا‎ 
e tno ee tA e FE F 


ae 
dy --(2} ۱ 
dx X. ” 


2 =-] ہے‎ )1,1( EU 
dx (አ l 


ال رع ما سک مساوات(1,1) رد یی ے۔ 


y+x-2=0 l y-1=-1(x-1) 


GÍA. Dee اب ار لک‎ ሮሽ. 
۱ UU) 


اس لیے نار لکیامساوات(1,1)رے۔ 


y-x=0 \ y-1=1(x-1) 
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ال 20 ursi SUV‏ کے URE od‏ ے۔ 


(1)... y =b cos? t x = asin” 1 


- و‎ t= 


BU!‏ پر جہاں 


ጋ‏ | د۱ 


dd‏ (1) کو مکی مناسبت سےلفر کر eU yi‏ ہہوتاے۔ 


dy 9 نے‎ dx . 3 
— = —3bcos' 714 اور‎ — = Jasin' 1 
dt dt 
dy 
E هو لے‎ 
dy qt —3bcos tsint AP cost 
dx dx 3asin°>tcosf. a sint l 
dt 


ቆቀ 
۵ 


ጄ 

x —bcos— 

A 2 2-0 
m: 


الما لک < = ٢‏ سوپ ہے 





lx c; 
dx asin 
2 


Sgait Inge ہے۔ااس لما کی‎ y Onl at => Sad 


مہاوات ے 
y - 0 =0(x —a), (Sy = 0‏ 


E AZ U Vx = ABI. y =3x* - Ax C a 
. x-1 شه‎ 
_ سه 10 = کا لوپ علوم ی‎ = E y 2#2 Fa 


- 


EU ነ هلک‎ BIL #=2 وو‎ LE -3 
Ep Ue BOU BUM. y 2x -3፳ + 2 ሯ 4 
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dyes 7 
ہجائۓ اوج کے‎ ብዱ SA ARO sec ا کا مطلب‎ e RCL) 
epp ere Plat FIO] | ረ PLA لا خر کي‎ 
A [> ECT -ፍ-8-(--1,1) ram ye 
کو‎ Sec! CALE )1,1( سے اورا کی وسحت‎ 7 we Ey Fs [0,27] - [መከ 
[On] - Br መ] FS رو‎ cip 3e Ae فکیا جا سکنا‎ ሥን Ar 
Ces پس‎ HUES sect MGW ویره يی وساب ېرا ایک وق کے‎ 2፡]-- E 

UP Sec ' < [0,7] 12) du^‏ ال à‏ شا غکہلای Ae‏ ہمارے پا ی ہے۔ 
sec" :R-CLDo [OPE (2)‏ 


y=sec"xysly=sec x ¿e‏ انګ ,)1( Loria,‏ لا 
tan” ERP‏ اور EOS, cot‏ 


2 ዕለ. > als ٨ 
).اور‎ ix E ፳,#፳ + On +n EZ} 3b GPL) اشن‎ us SLA 
Y 









nla 








7 =secx 


-1 
y=sec x 


2.4 a” 2.4 (i) É 
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Ro‏ یا سک مطلب ےک موھ شن AE‏ کے لیے محر e agent Ale CMS‏ 
L» Ex 2‏ تب ییک يل اور ای Li fee PEREA‏ 
وش i| =, : ) E‏ کت is‏ بش Gust‏ ے اورا کی وسحت ۸ ے۔ ال‌طررت 
EN tan”‏ 2 بیج )= )اورا کے کے ie‏ 
ዲም”‏ یا ن کیج کت سب tan! ም.‏ کلف فا Leo c‏ عت | e z‏ 


I بک شا‎ ane 


ا مار پا کے 
tan : R + EX: |‏ 
27 2 
tos (1), a Ly = tan xsl er‏ دے ut‏ 
Y‏ 









y-tan x 2.5 mé 
2.5 nF 
اور‎ ix :x ER مر اور‎ znm,n eZ) tr ¿o (E eotangen IF ae" 
Ai V wu e 4 ESE EPL a cotangent Eee ال کا مطلب‎ RES 
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49 وسال نفاعلات 
conem‏ و 3 Sat ሬም. c RIA Durs = ns uU Sos Lom‏ 
۶ہ ج60 ር ከመ (1,21), (0.8), C7, oso‏ اوران RI u‏ - 
Ar ዕዲ"‏ میا نکیا e ፌሩ Pe‏ اورا کی (On), IA‏ ,)28( 
AEBS cot! A እ 0)‏ ہیں mer ፌሚ‏ سے SPP cot‏ 
نیوک فد رشا t‏ ہے Uu‏ پال سے 

cot ^x: R (0,7) 


-ut بے‎ 6 (i), (i PI y — cot 'x ssly=cot x 












ነ r 
y=cot x Y 
y=cotx 


2 OE 2.6 OF 
X اورست کے ساتحد بی‎ SUPE (بنیا وی قر‎ P ves ur usd; 
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sin x 1‏ اور UE V sin"‏ جوزا (sin x) "= — Mur Ce‏ ای UA‏ ووسرے 
ev Five‏ 
UY da EO‏ نکش نی اخ ,7ہ رامطلب| 1 اتش نک بیو یندرک شان ሩ--‏ و 
د P ታሙ‏ کی فر جک ter Lee‏ موجود موس ES A‏ 
نر را BER‏ 





انم مثالوں ور ے -ut‏ 

Errei اکل‎ sin ^ EJ ال1‎ 

iny= 2 sin” -ሦ =y En کل‎ 
Se (E مد د‎ 
are 
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OLI UP 51 


= NL ياد فر( ,0) اور‎ dnd cot! بات پک‎ 
ک اد قر ے۔‎ cot” (=. Ly 
210 
Ue iS 
2 ا۔م‎ 3. cosec” (2) 
5. e =) 6. tan (-1) 
s. cot (N3) 9. cos 


enu M 


4 tan ፦ 3 | 
t 


10. cosec 1) V2) 


1 1 1 1 
tan7'(1) + cos ! | -— |+ sin7'} —— cos | — 2+ا‎ sin ا‎ — 
11. (1) | 3 | | 12. | | 1 


sin ፲= y ll -13‏ يی 


TU TU 

(A) 0ፍሃፍሼ (B) SS 

TU TU 

(C) 0« ሃ<ሼ (D) e ንዓ 
ሩ-«'ሪ tan ' 3 — sec! (-2) _14 

_ r 2n 

wel LAU 2.3‏ تک تصصوصیات 
اس ES‏ مچ موس tA P ve‏ بیہاں مہ ایا vr EO, Se C‏ 
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22 Tuy 


Je dE el بیا‎ AE رک اور جب‎ ም وای شا خوں کے‎ UAR pen 
Us uc 2 Und ان‎ Er (nt oe ای تتام مرول‎ e 1 ( Kalle C CA 
کے‎ Ung d رول کے‎ M ter ہا یں کے‎ 
nore C AL 
LU ix^. y = sin x رب‎ = siny ምበ 0 a 7 sin x ASE بد‎ hus 
معاول ہیں‎ 
TE ስ ٢ m 7 
sin (sin x)=x,x € [-1, 1] اور‎ 910 (sinx)=x,x € - z| 
ቀ ۰ - - 
بھی می ے۔‎ LV PU E اسر‎ 
ہے‎ -1 
1 በ) sin و ږو"‎ ٢ < 1 ت0‎ <-1 


41 ۳ 
(ji) Cos —=see" x, x2lorx <--1 
x 


(iii) tan” ې1‎ cot! x,x>0 
x 
x =cosecy ut رت‎ cosec "x= y fed fle d اس‎ 
um sin y اس لے‎ 
X 


sin” 


LAY‏ رح 
xi‏ اط sin”‏ 
X‏ 
| کی طر ء ہم دوسرے بھی نام کر کے ہیں۔ 
በ) 88” (=x)=-sin” x,xe|-1,1]‏ .2 
(ii) tan” (-2)=- 68” x, x eR‏ 
x | 31‏ ,د ! (iii) cosec ' (-x) -- cosec‏ 
ان کے x=sin (-y) VOTES y ×= sin vos sin ^ (~x) =y‏ 
اس لے sin x =-y=- sin" (=x)‏ 
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eye 3‏ تفاعلات 
sin"! (x) = -sin x Zu‏ 
ا ل Set Gee ro‏ کے ہیں ۔ 
cos” (-x) 2 1— cos! x, x e|- 1,1]‏ 
sec! (-x)2 n-sec! |x|>1‏ 
cot! (-x)2 1—-cot! x, x eR‏ 
ان کے ሆ--ደ=ርዐ05 y 17 cos [>2) = y‏ کر tx =—cosy=cos (n—)‏ 
oc = ayy‏ 
C ሚ/‏ وم cos (6) = r‏ 
ای ضر ۴م دور Tee‏ 


"e ۱ T 
sin! ፆ:+ር08 x 2 C, x e[- 1,1] 
2 
-1 -1 TU 
tan x-tcot x=—,xER 
2 
: : 1 
cosec ! x+sec' x=—,|x|21 
T 
x=siny= cos) Ey „sin x= y ان کے‎ 
E 1 ی تل‎ 
cos! + = رس‎ sin" x ال‎ 


5 E 7 
sin 'x+cos a C Aut 








UA‏ ےم دوسرے ےناب لر کے ہیں ۔ 
+ 
tan'x+tan! y=tan 2, xy «1‏ 
xy‏ +1 
tan "x - tan! y=tan II xy<-1‏ 
xy‏ +1 


jas >1,xy>0 
XY 





tan *x+tan*y=" اس‎ ኾ 
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(11) 
(iii) 


(i) 


(11) 


(iii) 


(i) 


(11) 


(iii) 


54 Tay 


y=tand «x= tan 0 -tan y = اور‎ tan x = 02 ان‎ 
tan O+tanp x+y 

1-120 0121 6 1-0 > 
207 


0+ = tan” E 
l— xy 


| 





tan(04- 0) = 


e 


= E A ኋተቼጀ 2 
tan * x + tan ! y = tan ۱ 2+ d ut 
| — xy 


او په ٹج میس لگ e for‏ کرد a‏ میس د hy e DL ve‏ ےتپ eA d‏ نو تمس 











6. (i) 


(iii) 


መ‏ مات 
2 
2tan !x-sin! — ,|x|<1‏ 
x?‏ -1 
Gi) 2tan'x=cos" n = , 0‏ 
x >1‏ > 1و 2tan "x = tan‏ 
ا y tan x= y‏ 20 ےاب 
1 ۔ በ‏ 
ك sin | — = şin‏ 
x 1+ tan y‏ +1 
sin (810 2y) = 2 y= 2tan x‏ - 
NE x“ _; 1-tan? : | "‏ 
ساکرږری × cos "= cos | = cos '(cos2y)=2y=2y‏ 
1+፲ 1+ tan" y‏ 


C ዳያ ii)‏ کیا ہا سب 
MALI‏ رور ے ہیں ۔ 


oae‏ ےک 


sin™ = (2x41 = | -2sin |- "EN <x< 
sin = )2 =y ۱ = 2008 ' "TE ره‎ 
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(i) 


(11) 


er 29 


J 


Ube sah sin x = 0 -x= sin OE yl (1) 
sin | [2፡41 ር ) =sin ' (2 sin 0/1 - sin? 0] 


>810 (28100 6050) = sin" (sin^0) = 20 


=? sin! x 


etn OL bo عیب او کی ط رآ کے‎ xo cos 9 (11) 
tan” Han? == tan” - Se oA Ue 


Slee SEG ር 
۸ "2 


8.8.5.6” وو ا‎ tan)" .2 11 _ tan | کرت‎ 28 ዚፍ. 
2 11 ኩ 2 20 4 


| esum "nm 


ESA AS گے‎ ex گے‎ tan” | تلو‎ 
: 2 2 1-sınx 


مل ہ مککھت ہیں 


5X 


E 2 2 


٢ . X X‏ د . ۸ د 
cos” —+sin~ ——2sin—cos—‏ 
2 2 2 2 


x . X x . xX 
cos—+sin— || cos——sin— 
| 2 1 3 


X . X 19 
COS — —sin — 
2 2 





2X ۲ 
| COS ——SIN 


= fan 


i uw x 
cos—+sin— 1 + tan — 
= tan 2 

X . X X 
COS ——sin — ] — tan — 
2 2 2 


= tan | 
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-j T X ሼ X 
=tan |tan|—+- ||) 
| 3 al 4 2 











ob ey 
E ۱ ES 
sin 3 5 sin > 
= tan” a = tan” መመመ | == tan” — መመ 
l —sin x m T—-2x 
l-cos| ——x 1— cos 
2 

















2 
-1 7۲ X T x 
= 180. |tan| —+— |/=—+— 
| E 3 4 2 


Ar Bu اکآ سان ت‎ Uu xx] 6 Ue 
Pa 


Vx? -12Nsec^ 0-1 = tan 9 x= انګ 0م‎ o 


l 


Vx -1 


tan x + tan i 3 = tan EJ "en EN شال‎ 
cu — 3 


تال ےک nern‏ 0-7 ہا رے بالات 


? 3 
R.H.S.- tan E : ہے 7ت‎ 





GANAR هه‎ = cot (cot 0) = 0 = sec xev 








x” 1—3tan* 0 


= tan "(tan 36) =30=3tan ! x- tan ! x + 2tan ! x 


= tan x-tan- LS) 
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31 ملو OL ee‏ تفا علات 
mA cos (sec ! x cosec | x), |x| 21 gu‏ 


cos (sec 'x+cosec | x)- cos 2 = Neem 


22.07 
Z ^ e 3 


> 1 1 
3sin î x = sin (3x-4x” ,X€ i > 
: l ) 22 


3 1 
2. 3cos x=cos™ (Ax’-3x),xe B | 


2 a7 
3. tan tan "tan 


adi 
2 


1 1 1 
4. 20:0” + وی‎ —=tan — 
2 q 7 


መሃ hips 


]= چا 
A | ۰ ee‏ 


di ۱ y -1 


- Il- cosx 1| cosx—sinx | _ 
7. tan” > T 8. tan a, Lag 
[ + cosx cosx+sin x 4 q 
= X -1 3a’x-x 
9 tan تس‎ | > 10 tan "| === 


2 2 3 2 
Aja — X 


a —3ax 


5. tan 





—a a 
„a > 0;— < x > — 


43 3ل‎ 
aS رید‎ tes 








. 11 
11. tan” 2 cos| 2 sin 5 12. cot (tan a + cot 9) 
| a. 2% al 
xy > 1 اور‎ tan—| sin 7 COS |» 91,970 2X3 
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——— = sin» —— 
8 4. 3 3 
¿EPIA 
| — 1 
2tan ! (cosx) —tan ! (2 cosec x) 14. tan | = tan x,(x > 0) 
dX 


sin (tan x), | « 1 15‏ رارے 
X l 1 x‏ 
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